LXXVII Olimpiada Matematyczna

Zadania konkursowe
zawodow stopnia drugiego
13 lutego 2026 r. (pierwszy dzien zawodéw)

1. Wyznaczy¢ wszystkie dodatnie liczby catkowite n o nastepujacej
wlasnosci: istnieja dodatnia liczba catkowita k oraz liczby pierwsze

P1,P2, - - - Pn, ¢ (niekoniecznie rézne) spetniajace rownanie
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2. Dana jest liczba catkowita n > 2. Zatézmy, ze liczby rzeczywiste
ai, as, ..., a, spehliaja nastepujace warunki:
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3. Dany jest ostrostup ABCDS o podstawie czworokata wypu-
ktego ABCD. Zatézmy, ze dwusieczne katéw plaskich BAD, BSD
i BC'D maja punkt wspélny. Wykazac, ze srodki okregow wpisanych
w trojkaty ABS, BCS, CDS, DAS leza na jednej ptaszczyznie.

Informacje dla uczestnika zawodéw

1. Czas trwania zawodéw: 300 minut (5 godzin).

2. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez Komitet. Na jednym arkuszu
nie nalezy pisaé¢ rozwiazan réznych zadan.

3. W przypadku koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru, wyjscia z sali itp., nalezy
podniesé reke i siedzac na miejscu zaczekaé na podejécie dyzurujacego.

4. W przypadku stwierdzenia niesamodzielno$ci pracy w czasie zawoddéw lub w trakcie jej
oceny, Komitet uniewazni prace.

5. W czasie zawodéw nie wolno korzystac¢ z kalkulatoréw, telefonéw komérkowych i innych
urzadzen elektronicznych.

LXXVII Olimpiada Matematyczna

Zadania konkursowe
zawodow stopnia drugiego
14 lutego 2026 r. (drugi dzien zawodow)

4. Dany jest nierownoramienny trojkat ABC wpisany w okrag (2
o srodku O. Punkt M jest srodkiem tego tuku BC' okregu €2, ktory
nie zawiera punktu A. Okrag opisany na trojkacie AOM przecina
proste AB i AC odpowiednio w punktach P # A i Q # A. Zalézmy,
ze punkty A, B, P leza w tej kolejnosci na prostej AB, a punkty @,
A, C leza w tej kolejnosci na prostej AC. Wykazaé, ze symetralna
odcinka P(Q) przecina prosta prostopadly do BC przechodzaca przez
punkt A w punkcie lezagcym na okregu 2.

5. Dana jest dodatnia liczba catkowita n > 2. Na plaszczyznie
zaznaczono 2n punktow A, As, ..., A,, B1, Bs, ..., B,, przy czym
spelione sg nastepujace dwa warunki:

(i) A;B; > 101 dla kazdego 1 < i < n,
(i) A;B; < 100 dla kazdych 1 <i < j < n.
Wykazaé, ze n < 106.

6. Dana jest liczba catkowita n > 2. Zalézmy, ze dodatnie liczby

catkowite a; < ay < ... < a, spetniajg réwnosé
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dla pewnych @1, a5, ...z, € {1,2}. Udowodnié, 7e a; < (2n)* " dla
kazdego i =1,2,...,n.

Informacje dla uczestnika zawodéw

1. Cgzas trwania zawodéw: 300 minut (5 godzin).

2. Nalezy pisa¢ wylacznie na papierze dostarczonym przez Komitet. Na jednym arkuszu
nie nalezy pisaé¢ rozwiazan réznych zadan.

3. W przypadku koniecznosci otrzymania dodatkowego papieru, wyjscia z sali itp., nalezy
podnies¢ reke i siedzac na miejscu zaczekaé na podejscie dyzurujacego.

4. W przypadku stwierdzenia niesamodzielnosci pracy w czasie zawoddéw lub w trakcie jej
oceny, Komitet uniewazni prace.

5. W czasie zawodéw nie wolno korzystaé z kalkulatoréw, telefonéw komérkowych i innych
urzadzen elektronicznych.



