LXXVII Olimpiada Matematyczna

Zadania konkursowe
zawodOow stopnia pierwszego
I seria: do 13 pazdziernika 2025 r.

1. Piotrek bawi si¢ kamykami. Poczatkowo ma pusty stos. W i-tym ruchu
jesli moze zabraé ze stosu ¢ kamykow, to to robi, a w przeciwnym razie —
doktada na stos ¢+ kamykéw. W kolejnych ruchach liczby kamykow na stosie
sg wiec rowne: 1, 3, 0, 4, 9, 3, 10, ...

Wyznaczy¢ wszystkie liczby catkowite n > 1 o tej wlasnoéci, ze po n ru-
chach na stosie Piotrka nie ma zadnych kamykéow.

2. Dany jest trojkat ostrokatny ABC. Punkt I jest srodkiem okregu wpi-
sanego w ten tréjkat. Okrag o przechodzi przez punkt [ i jest styczny do
prostej BC' w punkcie C'. Pétprosta BI przecina o w punkcie D # [. Potpro-
sta BA przecina okrag opisany na trojkacie ADI w punkcie E # A lezacym
poza odcinkiem AB. Wykazac, ze proste DE i Al przecinaja sie w punkcie
lezacym na o.

3. Dana jest liczba catkowita n > 1 oraz liczby rzeczywiste x1, xa, ..., Topi1-
Zatézmy, ze x; + x;41 = 0 dla kazdego i = 1,2,...,2n + 1 (przyjmujemy
Tonio = x1). Wykazaé, ze

21| + |22 + .+ 2o | S Cn+ 1) (21 + 22+ ..+ Tona)-

4. Dane s dodatnie liczby calkowite a, b. Zalézmy, ze liczba a? + ab jest
iloczynem dwoch kolejnych liczb catkowitych. Wykazaé, ze jesli b > 1, to

b>1++vda—+1

oraz wyznaczy¢ wszystkie pary liczb (a,b) spetniajace warunki zadania, dla
ktorych w powyzszej nieréwnosci zachodzi r6wnosc.

Rozwigzania powyzszych zadan nalezy — po uprzedniej rejestracji — zamiesci¢ w systemie
internetowym olimpiady dostepnym pod adresem https://om.sem.edu.pl najpdiniej dnia

13 pazdziernika 2025 r.

Rozwigzania przestane w pozZniejszym terminie nie bedg rozpatrywane. Kazde rozwigzanie
nalezy podpisaé na pierwszej jego stronie: imieniem, nazwiskiem, adresem poczty elektro-
nicznej oraz numerem zadania.


https://om.sem.edu.pl

LXXVII Olimpiada Matematyczna

Zadania konkursowe
zawodOow stopnia pierwszego
IT seria: do 12 listopada 2025 r.

Zadania z II serii zostang opublikowane dnia
29 wrzesnia 2025 r.

Rozwigzania powyzszych zadan nalezy — po uprzedniej rejestracji — zamiesci¢ w systemie
internetowym olimpiady dostepnym pod adresem https://om.sem.edu.pl najpdiniej dnia

12 listopada 2025 r.

Rozwigzania przestane w pozZniejszym terminie nie bedg rozpatrywane. Kazde rozwigzanie
nalezy podpisaé na pierwszej jego stronie: imieniem, nazwiskiem, adresem poczty elektro-
nicznej oraz numerem zadania.


https://om.sem.edu.pl

LXXVII Olimpiada Matematyczna

Zadania konkursowe
zawodOow stopnia pierwszego
IIT seria: do 1 grudnia 2025 r.

Zadania z III serii zostang opublikowane dnia

20 pazdziernika 2025 r.

Rozwigzania powyzszych zadan nalezy — po uprzedniej rejestracji — zamiescicé w systemie
internetowym olimpiady dostepnym pod adresem https://om.sem.edu.pl najpdiniej dnia

1 grudnia 2025 r.

Rozwigzania przestane w pozZniejszym terminie nie bedg rozpatrywane. Kazde rozwigzanie
nalezy podpisaé na pierwszej jego stronie: imieniem, nazwiskiem, adresem poczty elektro-
nicznej oraz numerem zadania.


https://om.sem.edu.pl

